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PHYSIQUE THEORIQUE. — Groupe d automorphismes sur Ualgébre stellaire

Fwy

des systémes sur un réseau, induits par une interaction. Note (") de
MM. Jean-Frangors Giiig, Jirone Masveeav et Avaiy Messacer, présentée

par M. Alfred Kastler.

Nous montrons que toute interaction, d'un systéme sur un réseau, induit un
groupe d'antomorphismes,

1. GeénEravires., — Z sera le groupe des entiers relatifs, v un entier
naturel. Z' est appelé « réseau de dimension ¥ ». A chaque point du réseau,
on associe une algébre stellaire simple &, contenant une unité (pour décrirve
un systéme d’électrons on prendra pour @ Dalgébre engendrée par les

matrices de Pauli). L’algébre mnvolutive associée au réseau est F = & &,
reZ-
ol €l.= ¢l pour tout z de Z’. 51 2 € A et x€2Z°, on note o, I’'élément &) a’,
yEZ

ou @ est 'identité de €Us1 y = x et a®= «. L’algebre & appelée ¢ algébre
locale », est engendrée par les combinaisons linéaires finies de produits
fims d’éléments o..

Il n'existe qu'une seule norme d’algébre stellaire

(v yll=Iv]* Yyes) surs.

La complétion de &F par rapport 4 cette norme est une aloébre stellaire

notée & et appelée « algebre quasi-locale ».
A tout a€Z’, on peut ASSOCIET UN endomorphisme L. de 7 défim par

w | —
;-;.L'I.I:':I_r.‘.. — AT

Cette application peut étre étendue en un automorphisme unmque de F

que nous noterons de méme. D'autre part, F est la himite inductive
des F(A), o A€F(Z") (ensemble des parties finies de Z"), F(A) étant
construit comme F en remplagant mutatis mutandis Z' par A.

2. InTERACTIONS. — On appelle interaction (') une application @
de F{Z') dans & telle que pour tout A€F(2"), P(A)&€F(A) et possédant
les propriétés suivantes :

(1) VAeF(Z), D(A)"= ®(A), o * désigne 'involution de &

3 ra . ral f
(2) VAEF(Z'), Va€Z, P(A + a) = {,(D(A));

G) 2= 2 IPA)]<+e. '
1€ Aer iz
[’ensemble des interactions est noté @3; c’est un espace de Banach
reel.
OUn appelle énergie d'interaction de la région fime A de Z°, due & 'inter-
action @, 1’élément Ug(A) = Z P(X) de F(A).
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3. BREsuLTaT PRINCIPAL.
Lemme. — VYV Pe€®@, adUs(A) (o [ad A] (B) = AB — BA) converge
frjrtﬁment sur I guﬂ.nd Ao,
Solent A€ T (A), ot A€F(2Z%) et (A,), ey une suite croissante (1. e. pour
,

tout n€N, A, CA,,} et absorbante pour Z’ (1'_ o, U A= E”), d’ele-
'y neEN 4
ments de F(Z") contenant A. Il sullit de démontrer que ([ad Ug(Aq) ] (A)).en
est une suite de Cauchy; en ellet,
[ad U { V) ] (A) — [ad Ug (AR (A) ]

i
=

e ¥ N[ (X), Al ==2| Al Y | (X) ]
'-""H -u_-'lll"ﬂ} I"".-i r.u_J"'ln-
T X Ao

puisque st MAN= €, les éléments de F (M) commutent avec ceux
de F(N) [(*), 2.2.5]. La finitude de || ®| permet de rendre aussi petit

F
que I'on veut le membre de droite de ces inegalités, pourvu que n soit
suflisamment grand.

[nroreme. — Y he®@, =4(f) = lim e UM apicte et Tp(t) [ tER] est
: J \ B
Ik =

i

un groupe d aulomorphismes de F, forlement continu en L.

Ce théoréme est la conséquence 1mmédiate du lemme précédent, et
du fait que, s1 (Ug(A)) est une famille d’éléments hermitiens telle que
VAeF(Z), Us(A)eF (A) et que (adUq(A))s converge fortement sur

it nd Uy, 1A

un sous-ensemble dense de F, alors e converge vers Tg(t) sur &
lcf. (7). Cette convergence étant umforme sur tout intervalle borné de R

[(*), démonstration du théoréme 4,17, T¢ est fortement continu.

(*) Séance du 17 mars 1g6qg.
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